10.
A hasonlosag és alkalmazasai haromszogekre
vonatkozo tételek bizonyitasaval

Hasonlosag: olyan geometriai transzformacio, amely egy kdzéppontos hasonldsagi transzformacio és egy
egybevagosagi transzformacio szorzata.

Geometriai transzformacié: olyan fiiggvény, melynek értelmezési tartomanya és értékkészlete is ponthalmaz.

Sikbeli hasonlésag: sikbeli kozéppontos hasonlosag és sikbeli egybevagdsag szorzata.

Sikbeli egybevagosagi transzformdcié: barmely P,Q pontparra d(P,Q) = d(P’,Q’).

TETEL: Minden sikbeli egybevagosag legfeljebb 3 tengelyes tiikrozés szorzataként eldall.
- tengelyes tiikkrozés, pont koriili forgatas, eltolas, csusztatva tiikrozés, identikus transzformacio.

Kozéppontos hasonlésag: olyan sikbeli (térbeli is lehet) transzformacio, ahol adott egy C=C’ rogzitett pont és
egy A>0 valos szam és egy P(#C) pont képére:

CP'
CP
P’

P A: a hasonlosag aranya

A C: kdzéppont

tulajdonsagok:
- egyenes képe egyenes, amely parhuzamos az eredetivel
- szakasz képe olyan szakasz, amely parhozamos az eredetivel és hossza annak A-szorosa
- A=1:identikus transzformacio
(Szokas A<0 aranyra is értelmezni ekkor P és P" a C ellentétes oldalan van.)

Definicié: Két alakzat hasonld, ha van olyan hasonlésagi transzformacio, amely egyiket a masikba viszi.
Hasonlosagi alapesetek haromszogeknél:
- szogeik ugyanazok

- két-két megfeleld oldal aranya egyenld és az altaluk bezart szog is egyenld
- amegfelel6 oldalak aranya ugyanannyi

Alkalmazasa a haromszdg-geometriaban:

TETELEK:
C - Kozépvonal-tétel:
a Biz: Fi\CF, A~BCA A
2 (2 oldal és az altaluk bezart szog)
BC AC , , ,
F, F, a 2= (C-re nézve kozéppontosan hasonld A=2)

EC ~ FiC




ABﬂ

—=F,F,
2

Stlyvonalra vonatkozé tétel:

C
A kozépvonal-tétel miatt: F(F, | |AB , gy

F,F,SA ~ ABSA és A=2

ASY BS _,

SE. SF,

(2:1 aranyu osztas)

Barmely 2 stlyvonalra elmondhato

Mindhéro@ illeszkedik S-re

A B
- Derékszogii haromszogekre vonatkoz6 mértani kozép
tételek:
0 Magassagtétel
0 Befogotétel
C ABCA ~ATCA~BTCA (a szogek azonosak)
A megfelel6 oldalak aranya:
B |a m
M_Y<=mroy m = /Xy
X m
m b ¢ 2
—=B <> b =cy b=./cy
y
o a=+/CX
(megjegyzés: atb*=cx+cy=c(x+y)=c* x+y=c
A . T X B Pitagorasz-tétel)

- A belso szogfelezére vonatkozo tétel:

a
b

< | >

ADCA~ABB’A (a szogek egyenldk)




Alkalmazasok:
- szakasz m:n aranyu felosztasa

m+n

AP
PSZT: — = —— (hasonl6 haromszdgek)
n PB

- filmvetités (kozéppontos hasonldsag)
- perspektiv abrazolas
- Pitagorasz-tétel bizonyitasa befogo-tétellel



